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Clasaa Vll-a
Barem de evaluare si notare.
(Orice solutie corecta se puncteaza la maxim)

1. Un triplet (X, Y, Z) de numere rationale se numeste deosebit dacd xy+ yz+zx=1.

a) Determinati perechile (y, Z) de numere naturale pentru care tripletul (1, Y, Z) este

deosebit.

b) Aratati cd, daca (X, Y, Z) este un triplet deosebit, atunci numarul:

\/(1+ x? )(1+ y? )(1+ 22) este numir rational.

Solutie:
a) Determinarea perechilor (y,z) de numere naturale 3p
b) 1+x’=xy+yz+xz+x*=(x+Yy)(x+2) 2p
Analog 1+y* =(y+z)(x+Y) si 1+2° =(y+2)(x+2) 1p

\/(1+x2)(1+ yz)(1+22) :\/(x+ y)z(y+z)2(x+z)2 =|x+y|-|ly+z|-|[x+2z|eQ 1p

_ — 2
2. Determinati aba e N cu proprietatea v/aba = % +2b.

SGM 10/2023

Solutie:

Din conditie = +/aba € Q, deci a{1,4,5,6,9} 2p

S 2 2
Din aba € Navem %+2b natural, deci a*:3, deci a poate fi 6 sau 9 P

Pentru a=6=Db=7, deci numarul este 676 2p
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Pentru a =9 nu sunt solutii 1p

3. Fie ABCD un paralelogram cu AC nBD ={O}si punctele M €(AB),N «(BC).

Punctele P si Q sunt simetricele punctului O fata de punctele M, respectiv N. Stiind ca
punctele P si Q apartin dreptelor AD, respectiv CD, demostrati ca:
a) O este centrul de greutate al ADPQ ;

b) OPBQ este paralelogram.

G.M.10/2023
Solutie:
a) Dacanot. OQAD ={E} si dem. ca ACON =AAOE (U.L.U) 2p
. 1
= ON =OE, deci OE =§-QE
Dacd not. OP N DC ={F} si dem. c& ACOF = AAOM (U.L.U) 1p
. 1
— OF =OM , deci OF :§~PF
Deducem ca (PF) si (QE) sunt mediane in ADPQ si finalizam 2p
b) Cum (OF) e linie mijlocie in ADPB = 1p
OE || PB, deci OQ]|| PB
si PB=20E =0Q, deci OPBQ este paralelogram 1p

4. Un triunghi ABC are masura unghiului A de 60° si n este un numdr natural nenul.
Ay, Ay, ... A, sunt puncte in interiorul triunghiului ABC astfel incat ¥ABA; = ¥ A,BA, =
.. = XA, BC respectiv KACA; = <A, CA, = ... = 24,,CB.
a) Pentrun = 2 determinati masura unghiului BA,C;
b) Arati ci pentru n = 2023, misura unghiului BAA;y;, = 30°.
Solutie:

a) Pentrun = 2 avem <ABA; = €¥A;BA, = <A,BC = b si <ACA; = <A;CA, = | 3p
¥A,CB = c. Din AABC se obtine b + ¢ = 40° = 2b + 2¢ = 80°. Din ABA, C se
obtine <BA;C = 100°.
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b) Pentruoricen = 2k + 1 avem ¥ABA; = ¥A;BA, = -+ = ¥A,;1BC =
(2k + 2) - b de unde rezultd ca «ABAj 1 = ¥A;4+1BC = (k + 1)b, deci BAj 44
este bisectoarea unghiului XABC si ¥ACA; = ¥A,CA, = - = 44,41 CB =

(2k + 2) - ¢ = CAy,, este bisectoarea unghiului <ACB.

3p

Deci si AAg ., este bisectoarea unghiului BAC = «BAA;y;, = 30°

1p




